BEpanxo Ky«wunufh, 3arped

CUHTETUYKA BE3A KLEIN-OBOT' I GYARMATHI-JEBOT
MOJEJIA H-PABHMHE

CAKETAK: ¥ujecro anamutiake Bepe Klein-oBa u Gyarmathi-jesa moze-
Ja HyAn ce oBd Be3a cuHTeTMuKM. OBO MMa 33 LMJb OMOTYhMTH MCTPazkiBaH:a
h-paBHMHe y CENONY eJleMeHTAPHE KOHCTDYKTHMBHE TEOMETPH]e eYKIMICKMM Iie-
CTapOM M PABHAJOM. 34 BE3Y Ce IIoKasyje IOTORHa ofMuHA MHBEep3Mja Ha KpPyi-
HMIM, a H.eHa MAaTEMaTH4Ka KOPEKTHOCT NPOM3Ja3M W3 TIeOMETPMjCKOT M30-
MopdysMa — I[OKasyje ce HauMe O0UyBalbe TPH]Y OCHOBHMX TeO0METDH]CKMX
penanmja : mHmMueHmje, mopebaja 1 Kourpyenmmje.

KJbYYIHE PUJEYW: H-monenn, Klein, Gyarmathi, seza.

Gyarmathi-jes momen, jemax of HOBM)MX, MHTepecaHTaH je mocelHO
300r yrorpeGisMBOCTY Y KOHCTPYKTHBHe cBpxe. [lpunana dammijn Moxea
¢ Hesse-oBoM merpuxom [3], mrTo ra 6uTHO pasimkyje ox omke mO3HATOD
n TarKobep KoHCTpykRTuMBHO ymoTpeGibusor Klein-osor mopmena. ¥ Gyar-
mathi-jeBy wmogemy wucrakeyTn cy duxcHym npasar (x-oc) u (PUECHA
Touka F (O,—1). Xunepbonuukyu mpapumu cy Kpy:KHNIE Koje Tpunanajy
mpexy (F), nox cy Touke y obuunmom cmmcray. IIpaBu mnpasuu cy oHe
Kpyxunie m3 (F) xoje peanno cujexy TeMesbHM IpaBal s (a cjempmura cy
kpajesn). Jloma mOTypaBnHMHA MCOYHEHA jé MOANHMM TOIKaMma, jep je i
MHOMAeHIM]ja y obianom cmucry. Ilopebaj Touaka Ha JyKYy KpY:RHMIE
(mpaBor h-mpasna) ysemeH je Takobep y obrumom cmueny [1] u [2]. Ba
pesaumjy KOHrpyeHUMje IOBMUJy Ly3KMHA, Ha OpuMjep, motpedaH je rojam
KapakTepucture. Kapakrepmeruka apyzxuHe je asoomjep (Ac BoUg Vo)
IITO ra Ha JyKy Kpyxuune (h-npasia) unHe paHe Touxke A, B u mBUX0BU
kpajesn U, V. Konrpyenuuja ABMjy OyKuHa JaHa je caza Kao jefHAKOCT
BUXOBYUX KapakTepucTura. CIMYHO ce yBOMM ¥ KOHIPYEeHI[Mja KyTOBa.

Beh je anasmmtnyuky moxasano [4] ga cy Klein-oB u Gyarmathi-jes mo-
Jes CIOJMBYM KBaJpaTHMM IIpeciaMKaBammeM (rrocebHo ojabpasHoM oO6M4HOM
MHBEP3U]OM Ha KpyxHuuy). IIpegHocT je cuHTeTHMYKe Beze y TOMe IITO
oMoryhaBa QMpeKTHa KOHCTPYKTMBHA MCTPaXkKuBama y oba mogena. Ha 6
ce TI0Ka3aJa reoMeTpujcka M30MOPGHOCT TUX ABajy MoZena, norpebHo je
3a TAaKBO NpecaMKaBarbe noKaszaTi 0BOCTPAHO jeqHO3HAYHO NpecauKaBaibe
TeOMeTPMjCKMX ejeMeHaTa (TOYaka u IpaBalla) y3 4yBaibe TPUjy OCHOB-
HIX TIeOMETPMjCKMX pesanuja (MHIMAeHIprja, mopebaj u Kourpyemiprja).

¥Y3MuMo y peasHoj IpojeKTMBHO] paBHMHM (eyKymacky Mmozen) Klein-
-0B Mofies1 h paBHMHE ¢ allCOJyTOM Ha JeIMHMYHO] KDY KHMUI.
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[Ipecomrajmo oBaj Momen o0MHIIOM MHBEP3IM]CM Ha KPYMHMIM C KOjO]
je nenrap mouxa F (0,—1) xpyzxaune (1), a noaymjep r = V2 (cn. 1). Ha
OCHOBY CBOjcTaBa obuuHe MHBep3uje 3axibydyjemo {5]:

A

Ci 1

a) H-npagay cmatpamo u zaJjee h-nipaBLeM y ,,IoApy4jy caMra’’, 1uro
je caja xpy:xHuIa ¥poz Touky F. Kaxo ce xpy>kHMIA § IIPECIMKABa ¥ OC
X = §, npasu npasuy bmtu he oxHe Kpy:xHMIE TouKe F' Koje oc X peajyHo
CHjeKy, a caMa Ooc X IIpefcTaB/baT he Epajese. Klein-oBm npaBum Koju
nporaze ToukoM I mpecomkaT he ce camu y cefe, aay MX MOXKEMO CMAaT-
paTH pacnagHyTHM KPYKHAIAMAI.

6) Muesepsmja je TOUKOBHO Ipecinkasame. OBocrTpaHa jeTHOZHATHOCT
OBOT MpecaMxaBarka HapyllueHa je 3a TOUKy I, Kojoj je nmpuapyzxken -mran
fecxomnauno janaexyu mparBan. OBo ce momke uzbjebnu ysobeimem Mobius-ope
pasHmze [1].

1) Peammzamyja MEIMIEHIje OUMTO OCTaje ¥ M2Jbe PENallija AHIRi-
Jenmje y obuanom cvucry. MuBepanja gakie uysa TY penaimjy.

_ A) lopebaj mouara (ABC) mepcriekTusHO 12 LeHTpa F npexo spaxa
a, b, ¢ npernocu ce Ha Touxe (A; Be Co) (cn. 2). Ilpema Tome, MHBeD3M]ja
yyBa M Dopebaj Touaka y oOMYHOM CMMCIY.

e) Vemmrajmo join pesammjy KOHTPYEHIMje 3a AysKube. Dyavhm ma
je ymamemocr Towaxa AB y Klein-oBoMm mozmeny medwiHmpana Laguere-

1
-0BMM M3pasoM d = ?In (ABUYV), ounTo je za je penanyja KOHIpyeHLMje

Jeujy gyzxubea AB u CD mana jemgmakouthy neoomjepa (ABUV) = (CDU'V').
raje cy U, V, ogrocuo U’, V' kpajesn coojumua AB, ommocro CD. Haxos
IpecIMKaBaha MHBEP3MU]oM, Ea ocHoBYy Pappus-omor ¢ Steiner-oror cTaBxs,
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uanazy ga Ha Gyarmathi-jesum h-npasummva Bazgm
(ABUV)=(Ac B U Vo)
(CDUNV Yy =(Cs D UL VD)
CIHOCHO,
(Ac Be Ug V) = (Co Do Ug Vi)




a2 TO 3Ha4u jepHakoct Gyarmathi-jeBux KapakTepueruka 3a nyxune. Jpy-
TMM pjednma, penanyja KoHrpyeHipje mz Klein-oBor Mozena mnperiasmu
OBAKBOM WMHEEP3MjOM y penaim]y KoHrpyenmuje Gyarmati-jesmx mopema.
Morsio 6m ce morazsaTu fFa je cadyBaHa M pejauMja KOHTDyeHIUje 3a
KyTOBe, IITO M3Ja3}M Ha OCHOBY 4MILEHMIIE Ja Ccy THjena KpajeBa y Gyar-
mathi-jesy u Klein-oBy mozmeny mzoMmopdHa ¢ THjesoM KpajeBa Xumep-
bomruHe paBHMHe. OBuMe je TpazxkeHa Besa J0Ka3aHa.
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CHMHTETUYECKAA CBA3b MOJIEJM H-IIJOCKOCTHU KJEWHA M TAPMATHUA
Bpauro Kyummmy, 3anpeb
PEIOME

KouCTPYETHMBHBIE JMCCICNOBaHNA B H-IIIOCKOCTHM OMHENKON M LMPKYJIeM BO3-
MOKHEBI B Momeneit Koeiima (nmueiikom) m Iapmatma (uupkynem). HasasbiBaeTcs
‘BOIIPOC CHMIITETMYECKOM CBA3M 3THMX JBYX MOJeNed, Kak ObLI0 OBI BO3MOIKHO MCCIe-
JI0BaTh KOMOMHMPOBAHMBIE XKOHCTPYKIMM., DTa CBA3L MCCIENOBANHA aHaIMTUYeCcKM [4],
HO Jud e€ cuHTeTHMYecKOid (ha3bl HYXKHO I[IPM IIOMOLIM 0cofo BbIGPAHHONM OOLIYHOM
KBAApPaTHOM MHBepcHM (PUCYHOK) oTobpasuTh Mofenb KJeliHa u NOKas3aTh YTO Ta-
xuM ofpasoM moaydeHHad KOHMUIYPaLMA ecTh I[APMATHA MOJelb, TO-8CTh 37ECh
COXpaHeH TeOMeTPUYecKMi u3oMmopdmaM. B crTaThi COXPaHEHM COOTHMOIIEHMA: COB-
IIafieHue, MOPANOK M KOHTDYESHIIUA.
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